Wprowadzenie

Ksiagzka, ktora oddajemy do rak Czytelnikow, zawiera kilkaset rozwigzanych ¢wi-
czen oraz zadan do samodzielnego rozwigzania. Jej zakres obejmuje material po-
$wiecony granicom i pochodnym funkcji jednej i wielu zmiennych obowiazujacy
na uniwersytetach, politechnikach, akademiach ekonomicznych i innych uczelniach
wyzszych, na ktorych wykladana jest matematyka. Zostal przygotowany z my-
$la o studentach studiéw dziennych, zaocznych, wieczorowych, a takze e-learnin-
gowych.

Ksiazka sktada sie z dwoch gtéwnych czedci podzielonych na rozdzialy i pod-
rozdzialy. Na poczatku kazdego z nich, o ile bylo to konieczne, zostaly podane
wiadomosci teoretyczne (definicje i twierdzenia) niezbedne do zrozumienia éwi-
czen w nich zawartych. Na koricu kazdego rozdzialu umieszczono zestaw zadan do
samodzielnego rozwiazania, do ktérych odpowiedzi podano na koncu ksiazki.

Podrecznik stanowi potaczenie zbioru zadan z teoria dotyczaca zagadnien,
w ktorych wystepuja granice i pochodne. Gléwng jego zaleta i tym, co odroznia
go od innych ksiazek o tej tematyce, jest duza liczba rozwiazanych zadan, z ktoérych
wiekszos¢ jest zilustrowana rysunkami obrazujacymi omawiane zagadnienia.

W ksiazce omoéwiliémy miedzy innymi takie zagadnienia, jak:

— granica i cigglto$¢ funkeji w punkcie;

— granica niewtadciwa i asymptoty funkc;ji;

— pochodna funkcji w punkcie i jej zastosowania;

— ekstrema funkcji oraz badanie przebiegu zmienno$ci funkcji jednej zmiennej;
— rozwijanie funkcji w szereg potegowy;

— funkcje dane parametrycznie i biegunowo — szkicowanie wykresow;

— granica i cigglto$é funkcji wielu zmiennych;

— pochodne czgstkowe funkcji wielu zmiennych, rézniczkowalnosé funkcji;

— ekstrema lokalne i globalne funkcji wielu zmiennych;

— ekstrema warunkowe i uwiktane funkcji wielu zmiennych.



Vil Spis tresci

Zatozylidmy, ze Czytelnik zna podstawowe pojecia z matematyki elementar-
nej, takie jak: rachunek zdan i zbioréw, indukcja matematyczna, ciagi i szeregi
liczbowe. W ksiazce stosujemy ogdlnie przyjeta symbolike. Ciagi liczbowe ozna-
czamy (Tp)nen, ciagi punktow plaszezyzny ((zn, Yn))nen, a pochodne czastkowe
funkeji dwoch zmiennych symbolami f;(x,v), fi .(z,y), fi (%, y).

Jako wstep oraz kontynuacje materialu prezentowanego w niniejszym pod-
reczniku pragniemy poleci¢ Czytelnikom nasze dwie poprzednie ksiazki, rowniez
wydane przez Wydawnictwo Naukowe PWN: Matematyka dla studentow i kandy-
datow na wyzsze uczelnie. Repetytorium oraz Catki. Metody rozwigzywania zadasi.

Serdeczne podziekowania kierujemy pod adresem wszystkich oséb, ktérych po-
moc okazala sie niezbedna przy pisaniu podrecznika. Za wktad pracy w korekte
tresci podrecznika dziekujemy dr. Rafatowi Kamockiemu oraz Panu Kamilowi Pa-
jek. Ich cenne uwagi i wskazowki pozwolily nam usunaé¢ wiele niescistosci i usterek
z podrecznika.

Ponadto chcieliby$my podziekowaé Pani Irenie Puchalskiej z Wydawnictwa
Naukowego PWN za wyrozumialos¢ i mita wspoélprace przy opracowywaniu ni-
niejszej ksigzki.
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