52 Elementy teorii grup

W ostatnim przypadku, gdy obie liczby n i k sa nieparzyste osie symetrii prze-
chodza przez dokladnie jeden wierzchotek n-kata. Jeden czarny paciorek musi
by¢ umieszczony w tym wierzchotku, zas pozostale symetrycznie wzgledem
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Przyjmujac, ze [x] oznacza czes$¢ catkowita liczby z, wszystkie przypadki
mozna zawrzeé w jednym wzorze
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Przyktad 4.2. Na ile sposob6w mozna pokolorowac wierzcholki szescianu
n kolorami?

Rozwiqzanie. Ponumerujmy wierzchotki szeScianu (jak na Rysunku 4.5). Niech
X oznacza zbioér wszystkich kolorowan wierzchotkéw n-kolorami. Oczywiscie
|X| = n®. Dwa kolorowania uznajemy za identyczne, gdy jedno otrzymuje
sie z drugiego przez pewien obrét szedcianu. Zatem powinnismy rozwazy¢
dziatanie na X grupy obrotéw wilasciwych szeScianu; na podstawie Twier-
dzenia 4.4 izomorficznej z S4. Liczba orbit tego dziatania jest poszukiwana
liczba kolorowan wierzchotkéw. Rysunek 4.5 pokazuje cztery mozliwe typy

Rysunek 4.5. Obroty szedcianu



